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В работе [1] была установлена связь между решением уравнения 

Лиувилля 

expxyU K U  

и уравнением, описывающим явление, происходящее в условиях 

спонтанного высвечивания – сверхизлучательной лавины (СИЛ) 

exp 0хх xz z K z      .                                  (1) 

Покажем, что решения уравнения (1) связаны с решениями уравнения 

Клейна–Гордона  

 xzU G U .                                                 (2) 

Для этого в уравнении (2) выполним замену переменных:  

   1 1 1, ,  , ,  U z p x y x p x y y y    ,                            (3) 

где  ,z x y  – новая неизвестная функция,  ,p x y  и  1 ,p x y  – дважды 

непрерывно дифференцируемые функции. 

В результате выполнения замены придем к уравнению (1), где  
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Тогда если  0 ,z x y  – решение уравнения (1), то   0 0 ,U z p x y   

является решением уравнения (2) при выполнении соотношений (3).  

Таким образом, все решения обыкновенного дифференциального 

уравнения второго порядка вида (1) находятся среди решений уравнений в 

частных производных (2) с точностью до замены переменных. 

Решения уравнения (2) для различных видов правой части известны и 

приведены в пособии [2].  
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