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Рассматривается линейное уравнение 2-го порядка (уравнение Хилла)

.V I p ( t ) x  -  О, / с; [0; I о о ) , ( 1 )

I' оьиериодическим непрерывным коэффициентом р{(). К такому виду с

помощью замены z - ЕХР\ |о(л)(/л -х преобразуется уравнение более
о )

общего вида z \ cĄt)ż b{t)z - Q с w-периодическими коэффициентами. 
Обозначим <р{1) arg(x(/),.v(<)). где .v(/) / О - решение (1). Легко нроверить,
что эта функция удовлетворяет уравнению

Іначенйе предела К

ф: sin-ф p(0cos' ф

М О

(2)

lim-
f ^ c n  t

называется числом вращения уравнения

(I). Известно (см., например [1]), что число вращения уравнения (1) суще­
ствует и не зависит от выбора решения x{t) t- О.

Георсма. Если уравнение (I) не устойчиво, то число - целое.

/(ля доказательства достаточно увидеть, что в силу теории Флокс (см., 
например [2]) уравнение (1) неустойчиво только, если оно имеет действи- 
іельный мультипликатор |р > 1.

Используя определение числа вращения, уравнение (2) и данную тео­
рему, легко получить известный результат Н.Е.Жуковского; если для неко­
торого неотрицательного целого к выполнено неравенство

2,2 (к I 1)̂ ̂  ̂ < р ( 1 )  < ■— Г е[0;о)1, ТО уравнение (1) устойчиво.
(I) 0)
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